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• Bjl¡ C¢af§−hÑ p¡d¡lZ ¢eu−jl p¡q¡−kÉ −kje eÉ¡−ul

°hda¡ ¢hQ¡l L−l H−p¢R, −aj¢e −ie ¢Q−œl p¡q¡−kÉJ
k¤¢š² °hd e¡¢L A°hd a¡ pq−SC ¢eZÑu Ll¡ k¡uz Bjl¡
f§−hÑ BlJ −c−M¢R −k, SSÑ h¤−ml j−a ¢el−fr hQ−el
fË¢a¢V fc HL HL¢V −nËZ£−L ¢e−cÑn L−lz Bl −i−el
j−a −nËZ£…¢m−L HL HL¢V hª−šl p¡q¡−kÉ hÉš² Ll¡ k¡uzj−a −nËZ£…¢m−L HL HL¢V hª−šl p¡q¡−kÉ hÉš² Ll¡ k¡uz
¢el−fr hQ−el −ie ¢Q−œ Bjl¡ HJ −c−M¢R −k−qa¥
hQ−e E−ŸnÉ J ¢h−du c¤¢V fc c¤¢V −nËZ£−L ¢e−cÑn L−l
a¡C a¡ c¤¢V flØfl−µRc£ hª−šl à¡l¡ hÉš² Ll¡ quz
¢el−fr eÉ¡−u−a −k−qa¥ ¢ae¢V fc b¡−L, a¡C ¢ie
¢Q−œl à¡l¡ a¡ hÉš² Ll−a q−m ¢ae¢V flØfl−µRc£
hª−šl fË−u¡Se k¡ Bjl¡ HL¢V ¢Q−œl j¡dÉ−j pqS
−h¡dNjÉ Ll−a f¡¢lz



S
P

M



S P2
1 3

5

4 6

M

4 6

7

h¡j¢c−Ll hªš¢V S −nËZ£−L, X¡e¢c−Ll hªš¢V P −nËZ£−L Hhw ¢e−jÀl
hªš¢V M −nËZ£−L ¢e−cÑn L−lz Hh¡l Bjl¡ HC p¡a¢V fË−L¡−ùl
f¢lQu −ie¢Q−œl j¡dÉ−j −c−M Ae¡u¡p−h¡dÉ Ll−a f¡¢lz
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1 ew fË−L¡ù¢V−a P h¡ M hª−šl −L¡e Awn −eCz −L¡e −nËZ£ −eC
−h¡T¡−a (Bar) ¢Qq² hÉhq¡l Ll−a q−h k¡ Bjl¡ f§−hÑ −S−e¢Rz a¡C 1w
Aw−n S B−R ¢L¿¹¥ P J M −eCz AaHh 1 ew Awn SPMz 2ew
fË−L¡ù¢V−a S hªš J P hª−šl Awn B−R, ¢L¿¹¥ M hª−šl Awn −eCz a¡C
a¡ q−h SPMz 3ew fË−L¡ù¢V−a S hª−šl −L¡e Awn −eC, Bh¡l M

hª−šlJ −L¡e Awn −eC, öd¤j¡œ P hª−šl Awn B−Rz a¡C 3 ew Awn
SPMz HCi¡−h h¡¢L fË−L¡ù…¢ml f¢lQu ¢Q−œ −cJu¡ B−R, k¡ ¢Qœ¢V
−cM−mC Bjl¡ pq−S Ae¤d¡he Ll−a f¡lhz

‘ ’



A−eL pju −L¡eÚ −L¡eÚ fË−L¡ù hª−š ¢Q¢œa q−h a¡ −h¡T¡l
SeÉ hQ−el f¡−n Awn…¢m ¢m−M −eJu¡ quz ¢L¿¹¥ a¡l
−L¡e fË−u¡Se −eCz −kje : MP = 0 HC hQe¢V−L
¢Q¢œa Ll¡l SeÉ f¡−n ¢m−M −eJu¡ qm MPS Hhw M

PSz Hl AbÑ qm P-−L h¡c ¢c−u M-Hl Awn −kM¡−e
−kM¡−e S B−R (MPS) Hhw −kM¡−e S −eC (MPS)z ¢L¿¹¥−kM¡−e S B−R (MPS) Hhw −kM¡−e S −eC (MPS)z ¢L¿¹¥
Hi¡−h ¢mM−m S¢Vma¡l pª¢ø q−a f¡−lz



a¡C ¢hou¢V−L pqS−h¡dÉ Ll¡l SeÉ MP = 0 h¡LÉ¢V
¢Q¢œa Ll¡l pju j−e Ll−a q−h Awn¢V qm −kM¡−e
−kM¡−e M-Hl Awn B−R, ¢L¿¹¥ P-Hl Awn −eCz −pC
−pC Aw−n S-Hl Awn b¡L¥L h¡ e¡ b¡L¥L a¡−a ¢LR¥
pjpÉ¡ −eCz pqS Lb¡u −k c¤¢V f−cl Lb¡ hm¡ qu, −pCpjpÉ¡ −eCz pqS Lb¡u −k c¤¢V f−cl Lb¡ hm¡ qu, −pC
c¤¢V fc−L ¢Qœ¡¢ua Ll¡l ¢c−L Bj¡−cl j−e¡−k¡N ¢c−a
q−h a«a£u f−cl Lb¡ e¡ −i−hCz Bl k¢c Bjl¡ HlLj
i¡¢h a¡q−m h¤T−a Hhw ¢Qœ¡¢ua Ll−a p¤¤¢hd¡ q−hz



−ie¢Q−œl j¡dÉ−j °hda¡ ¢hQ¡−l −r−œ L−uL¢V Ù¹l (Steps

of testing validity)
1) eÉ¡u h¡ k¤¢š²−L −ie¢Q−œl à¡l¡ ¢Q¢œa Ll−a −N−m öd¤
k¤¢š²h¡LÉ c¤¢V−L ¢Q¢œa Ll−a q−hz ¢pÜ¡−¿¹l ¢Qœ¡u−el −L¡e
fË−u¡Se −eCz
2) k¤¢š²h¡LÉ c¤¢V ¢Qœ¡u−el j¡dÉ−j k¢c ¢pÜ¡¿¹ ¢Q¢œa q−u k¡u
a¡q−m k¤¢š²¢V °hdz Bl k¢c a¡ e¡ qu AbÑ¡v k¤¢š²h¡LÉ c¤¢Va¡q−m k¤¢š²¢V °hdz Bl k¢c a¡ e¡ qu AbÑ¡v k¤¢š²h¡LÉ c¤¢V
¢Qœ¡u−el g−m ¢pÜ¡¿¹¢V ¢Q¢œa e¡ qu, a¡q−m k¤š²¢V A°hdz
3) h¡−LÉ "= 0' (−kje SP = 0) b¡L−m AbÑ¡v p¡¢hÑL
k¤¢š²h¡LÉ−L −ie¢Q−œ R¡u¡hªš (Shade) Ll−a q−hz Bl ≠

0 ( AbÑ¡v SP ≠ 0) b¡L−m AbÑ¡v −qa¥h¡LÉ ¢h−no q−m
−ie¢Q−œl ¢e¢cÑø Aw−n "x' ¢Qq² hp−hz



4) k¢c −L¡e eÉ¡−u ¢h−no J p¡¢hÑL c¤¢V k¤¢š²h¡LÉ b¡−L a¡q−m fËb−j
Bj¡−cl−L p¡j¡eÉ k¤¢š²h¡LÉ−L ¢Qœ¡¢ua L−l avf−l ¢h−no k¤¢š²h¡LÉ−L
¢Qœ¡¢ua Ll−a q−hz

MP ≠ 0

SM = 0

fËb−j SM = 0 ¢Qœ¡¢ua Ll−a q−hz
5) kMe c¤¢V p¡¢hÑL k¤¢š²h¡LÉ−L −ie¢Q−œ flfl R¡u¡hªš Ll−a q−h, aMe
c¤¢V −r−œC HLC ¢c−L R¡u¡hªš Ll¡l −lM¡…¢m Aˆe Ll−m Qm−h e¡zc¤¢V −r−œC HLC ¢c−L R¡u¡hªš Ll¡l −lM¡…¢m Aˆe Ll−m Qm−h e¡z
fËbj Aw−nl −lM¡…¢m −kj¤M£ q−h ¢àa£u Aw−nl −lM¡…¢m ¢WL a¡l
¢hfl£aj¤M£ q−hz e¡q−m Bj¡−cl j−e q−h HLV¡C k¤¢š²h¡LÉ−L ¢Q¢œa Ll¡
q−u−Rz −kje :

PM = 0

SM = 0
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Hi¡−h ¢Q¢œa Ll¡ k¡−h e¡z
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6) ¢pÜ¡¿¹ k¢c p¡¢hÑL hQe qu a¡q−m k¤¢š²h¡LÉ c¤¢V ¢Q¢œa Ll¡l g−m
¢pÜ¡¿¹¢V k¢c pÇfZ̈Ñ ¢Q¢œa qu a¡q−m k¤š²¢V °hd q−hz Bl ¢pÜ¡¿¹ k¢c
¢h−no hQe qu a¡q−m −ie ¢Q−œl −k −k fË−L¡−ù ¢pÜ¡¿¹ fË−k¡SÉ a¡l HL¢V
Aw−n "œ²p' ¢Qq² fs−m k¤¢š²¢V °hd q−hz
−kje - E MP = 0 E MP = 0

A SM = 0 I SM ≠ 0

∴ E SP = 0 ∴ O SP ≠ 0
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7) −ie¢Q−œl à¡l¡ k¤¢š²h¡LÉ…¢m−L ¢Q¢œa Ll¡l fl
¢pÜ¡−¿¹l AhÙÛ¡e¢V−L k¢c pwnuk¤š² j−e qu −p−r−œ
k¤¢š²¢V A°hd q−hz −kje

HC −r−œ ¢pÜ¡¿¹ P-Hl Awn h¡c ¢c−u S-Hl Aw−n
"œ²p' ¢Qq² hp¡l Lb¡z ¢L¿¹¥ œ²p ¢Qq²¢V ¢WL S-Hl"œ²p' ¢Qq² hp¡l Lb¡z ¢L¿¹¥ œ²p ¢Qq²¢V ¢WL S-Hl
p£j¡−lM¡l Ef−l h−p−R AbÑ¡v pcpÉ¢V p£j¡−lM¡l ¢ialJ
b¡L−a f¡−l, −p−r−œ k¤¢š²¢V °hd q−hz Bh¡l p£j¡−lM¡l
h¡C−l b¡L−a f¡−lz −p−r−œ k¤š²¢V A°hd q−hz a¡C
¢pÜ¡¿¹¢V pwnuk¤š² h−m k¤¢š²¢V A°hdz



8) k¤¢š²l −ie¢Q−œl p¡q¡−kÉ °hda¡ ¢hQ¡l Ll−a −N−m -
fËb−j k¤¢š²¢Vl BcnÑl©f, a¡lfl h¤m£ul©f, a¡lfl
−ie¢Q−œl à¡l¡ ¢Q¢œa Ll−a q−hz A°hd k¤¢š²l −r−œ
−Le k¤š²¢V A°hd a¡l L¡lZ ¢Qœ ¢c−u hÉ¡MÉ¡ Ll−a q−h−Le k¤š²¢V A°hd a¡l L¡lZ ¢Qœ ¢c−u hÉ¡MÉ¡ Ll−a q−h
Hhw p¡−hL£ j−a −c¡−ol e¡j E−õM Ll−a q−hz
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HL¢V °hd eÉ¡−ul −ie¢Q−œl j¡dÉ−j °hda¡ fl£r¡ L−l −cM¡ −k−a f¡−lz −kje -
(E) −L¡e M eu P : MP = 0

∴

(E) −L¡e M eu P : MP = 0

(A) pLm S qu M : SM = 0

∴(E)−L¡e S eu P : SP = 0

HC eÉ¡u¢V kb¡bÑ, L¡lZ HC eÉ¡−ul k¤¢š²h¡LÉ c¤¢Vl j−dÉ ¢pÜ¡¿¹ ¢e¢qa l−u−Rz ¢pÜ¡−¿¹ −k Lb¡
hm¡ q−µR, k¤NÈi¡−h c¤¢V k¤š²h¡−LÉ −pC Lb¡ hm¡ q−u−Rz −pSeÉ k¤¢š²h¡LÉ c¤¢V−L ¢Qœ¡¢ua Ll¡l
p−‰ p−‰C ¢pÜ¡−¿¹l ¢hhª¢a ¢Qœ¡¢ua q−u k¡uz ¢pÜ¡¿¹−L EfÙÛ¡f−el SeÉ ea¥e L−l −L¡e ¢LR¥
¢Q¢œa Ll−a q−h e¡ Eš² −ie¢Qœ¢V fl£r¡ Ll−m Bjl¡ −cM−a f¡h −k, ¢pÜ¡¿¹ h¡LÉ " SP =
0' −L ¢Qœ¡¢ua Ll¡l SeÉ −k c¤¢V Awn (SPM Hhw SPM) R¡u¡hªš Ll¡ clL¡l, k¤¢š²h¡LÉ
c¤¢V ¢Q¢œa Ll¡l p¡−b p¡−b −pC c¤¢V Awn ¢Q¢œa q−u −N−Rz H−a fËj¡¢Za qu −k ¢pÜ¡¿¹¢V
k¤¢š²h¡−LÉl j−dÉC Ef¢ÙÛa B−Rz p¤¤al¡w fËbj pwÙÛ¡−el HC EAE eÉ¡u¢V °hdz H¢V fËbj
pwÙÛ¡−el CELARENT e¡−j f¢l¢Qaz



HL¢V A°hd eÉ¡−ul ¢Qœl©f ¢LlLj qu Bjl¡ −c−M ¢e−a f¡¢lz −kje -
(E)−L¡e M eu P : MP = 0

(A)−pLm M qu S : MS = 0

∴ (E)−−L¡e S eu P : SP = 0

Hh¡l flØfl−µRc£ ¢ae¢V hª−šl SPM J SPM HC c¤¢V Awn−L R¡u¡hªš L−l fËbj
k¤š²h¡LÉ¢V ¢Q¢œa Ll−a q−hz Bh¡l SPM J SPM HC c¤¢V Awn R¡u¡hªš L−l ¢àa£u
k¤¢š²h¡LÉ¢V ¢Q¢œa Ll−a q−hz ¢L¿¹¥ Bjl¡ −cM−a f¡h H−a L−l ¢pÜ¡¿¹¢V ¢Qœ¡¢ua qu
¢ez L¡lZ, ¢pÜ¡¿¹¢V−L ¢Qœl©f −cJu¡l SeÉ SPM J SPM HC c¤¢V Awn R¡u¡hªš Ll¡
fË−u¡Sez ¢L¿¹¥ SPM Awn ¢Q¢œa q−mJ SPM Awn¢V ¢Q¢œa qu ¢ez Hl à¡l¡ HV¡C
fËj¡¢Za qu −k k¤¢š²h¡LÉ c¤¢V k¤NÈ ¢hhª¢al j−dÉ ¢pÜ¡−¿¹l ¢hhª¢a −eCz g−m H−r−œ eÉ¡u¢VfËj¡¢Za qu −k k¤¢š²h¡LÉ c¤¢V k¤NÈ ¢hhª¢al j−dÉ ¢pÜ¡−¿¹l ¢hhª¢a −eCz g−m H−r−œ eÉ¡u¢V
A°hd q−u−Rz
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